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EXERCICE 1

On considére une droite D munie d’un repére (O ; =
Soit (A;) la suite de points de la droite D ainsi définie :

e Ajestlepoint O;

e A est le point d’abscisse 1;

e pour tout entier naturel n, le point A, 12 est le milieu du segment [A, A, +1].

1. (a) Placer sur un dessin la droite D, les points Ay, A1, Ag, Az, A4, A5 et Ag.
On prendra 10 cm comme unité graphique.

(b) Pour tout entier naturel n, on note a,, 'abscisse du point A,,.
Calculer ag, as, ay4, as et ag.
an + anJrl

2

. 1
2. Démontrer par récurrence, que pour tout entier n, ap4+1 = —=a, + 1.

(c) Pour tout entier naturel n, justifier ’'égalité : a2 =

2
3. Soit (vy,) la suite définie, pour tout entier naturel n, par v, = a, — =.

3

. . . 1
Démontrer que (v,) est une suite géométrique de raison ——.

4. Déterminer la limite de la suite (v, ), puis celle de la suite (ay,).

EXERCICE 2
Soient (v,) et (wy,) deux suites définies par vy = 2, wy = 10 et pour tout entier naturel n ,
20y, + wy, U + 3wy,
R e

1. (a) Montrer que pour tout entier naturel n, on a :

Wn41 — Un+1 = 75

(b) Pour tout entier naturel n, on pose k, = w, — v,.
Montrer que pour tout entier naturel n,

2. (a) Montrer que la suite (v,,) est croissante.
(b) Montrer que la suite (w,,) est décroissante.

(¢) En déduire que pour tout entier naturel n, v, < 10 et w, > 2
(d) En déduire que les suites (vy,) et (w,) convergent.

3. Montrer que les suites (v,) et (w,) ont la méme limite.

4. (a) Montrer que la suite (¢,) définie, pour tout entier naturel n, par t,, = 3v,, + 4w, est constante.

4
(b) En déduire que la limite des suites (v,) et (w,) est 16



EXERCICE 3

Soit (kn),cy la suite définie pour tout entier naturel n par :

ko n? + sin(n)

" nd—2n+5

1. Montrer que pour tout entier naturel n, on a :
2 _ 2
n*—1 <k < n*+1
n3 —2n+5 n3 —2n+5

n?—1 n?+1

2. (a) Déterminer lim t

n—toond —2n+5 ¢
(b) En déduire lim ky,
n—-4o0o

Ilm —m—
n—+oon3 —2n + 5



