Suites, préparation au DS 2

Exercice 1
Soient (uy,)la suite définie sur N par :

U0:3 4
Unp

VneNup 1= ———
" > Un1 2u, + 1

1. Démonstration par récurrence.
(a) Calculer uy.
(b) Variation de la suite (u,).
2
2, +1°
ii. Démontrer par récurrence que pour tout n € N, on a :

i. Montrer que pour tout n € N, on a u,;1 =2 —

0 < Up+1 < U,

iii. En déduire les variations de la suite (uy,)

2. Formule explicite de u,,.

2u
Soit (w,) la suite définie sur N par : Vn € N,w,, = ———
2u, — 3
(a) Montrer que la suite (w,) est une suite géométrique de premier terme wy = 2 et de

raison 4.
(b) En déduire pour tout n € N I'expression de w, en fonction de n.
3w,
2w, — 2
ii. En déduire pour tout n € N I'expression de u,, en fonction de n.

(¢) i. Montrer que pour tout n € N, on a u, =

4 Exercice 2
Soient (u,)la suite définie sur N par :

{UOZS

U
Vn € N, upy = ——
" et Up + 8

1. Démonstration par récurrence.

(a) Calculer u;.

(b) Démontrer par récurrence que pour tout n € N, on a 0 < u,



(¢) En déduire les variations de la suite (u,,)

2. Formule explicite de wu,,.

7
Soit (w,,) la suite définie sur N par : Vn € Nyw,, =1+ —
un

(a) Montrer que la suite (w,) est une suite géométrique de premier terme wy = 3 et de
raison 8.

(b) En déduire pour tout n € N I'expression de w, en fonction de n.

(¢) En déduire pour tout n € N 'expression de u,, en fonction de n.

g Exercice 3

Déterminer si possibles les limites suivantes :

) 2n?+3n—1
1. lm —m8
n——+o00 n -+ 2
3n? — 2
9 n n +

m ————7
n—+oon? +2n — 6
3. lim (n®—6n+2)

n——+oo
4. lim (n—\/ﬁ+ 1)
n—r—+oo
2
-1
5. lim —"

n—+oo N3 4+ 2n — 6

—1
6. lim M
n—too M 4+ 1




